Riemanni pind
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Kui me soovime graafiliselt kujutada kompleksmuutujafunktsiooni (f:C - C) voi kahe

muutuja funktsiooni f:R? - R?, siis tulemuseks on {ildjuhul kahemddtmeline pind
neljamddtmelises ruumis R*. Neljamddtmeline ruum on meie vahetule vaatlusele kéttesaamatu,
kuid {iiks vOimalus neid pindasid vaadelda, on pinnad (lihtsamal juhul néiteks

paralleelprojektsiooniga) kolmemddtmelisse ruumi projitseerida.

Sellised visuaalsed projektsioonid on tuntud ka Riemanni pindadena, kuigi tildisemas mdttes
nimetatakse kompleksmuutujafunktsioonide teoorias Riemanni pinnaks tihemddtmelist

diferentseeruvat muutkonda.

Pind on oma nime saanud Saksa matemaatiku Bernhard Riemanni (1826 — 1866) jérgi, kes neid
pindasid esimesena siistemaatiliselt uuris ning kelle ideed osutusid teedrajavaiks matemaatika

mitmes valdkonnas.

Juuresoleval® pildil on kujutatud kompleksmuutujafunktsiooni f(z) = arcsin(z) Riemanni
pinna kolmemddtmelist projektsiooni, kus x- ja y-teljel on komplekstasand ning z-teljel
funktsiooni reaalosa. Kolmemodtmelisel projektsioonil ndivad pinnad iseenesega 16ikuvat, kuid

tegelikult 4-mdotmelises ruumis see Riemanni pind enesega ei 16iku.
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